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Dwa róznej wielkosci okregi, lezace jeden na zewnatrz
drugiego, maja cztery wspólne styczne. To wie kazdy.
Nie kazdy natomiast wie, ze te styczne maja duzo
ciekawych wlasnosci.

Narysujmy trzeci okrag, styczny do pierwszych dwóch.
Punkty stycznosci leza na prostej przechodzacej albo
przez punkt przeciecia zewnetrznych stycznych, albo
przez punkt przeciecia wewnetrznych stycznych.

To "albo" bierze sie stad, ze trzeci okrag moze byc do
kazdego z pierwszych styczny albo zewnetrznie, albo
wewnetrznie. Moze sie tez zdarzyc, ze na prostej
przechodzacej przez punkty stycznosci lezec beda oba
punkty przeciecia stycznych.
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A oto jeszcze jedna wlasnosc czterech stycznych do
dwóch okregów. Srodki odcinków kazdej z nich - od
punktu stycznosci do punktu stycznosci - leza na
jednej prostej. Aby sprawdzic to, mozna np.
stwierdzic, ze rzut prostokatny kazdego z nich jest tym
samym punktem odcinkaOS - mianowicie punktem
odleglym od O o

Jestem pewny, ze Czytelnicy potrafia znalezc bardziej
elegancki dowód tego twierdzenia.

Czytelnicy zechca przeprowadzic dowódw
pozostalych przypadkach - okaze sie on bardzo
podobny. I okaze sie tez, ze jesli obie stycznosci sa
takie same (zewnetrzne lub wewnetrzne), to prosta
przechodzaca przez punkty stycznosci przechodzi przez
punkt przeciecia stycznych zewnetrznych, a gdy
stycznosci sa rózne - wewnetrznych.

-r. OBA = -r.PBC = -r.PCB = -r. SCD = -r.SDC

Pierwsza i trzecia równosc wynika stad, ze katy sa
wierzcholkowe, a druga i czwarta z tego, ze trójkaty sa
równoramienne. Z równosci pierwszego i piatego kata
wynika, ze promienieOB i SD sa równolegle. Mozna
wiec przeksztalcic jednokladnie jeden okrag na drugi
tak, by te promienie nalozyly sie. Wówczas zarówno
prosta OS, jak prosta BD beda przechodzily przez
srodek jednokladnosci. A przeciez srodkiem tym jest
punkt przeciecia stycznych.

Dowiedziemy, ze w przypadku, gdy trzeci okrag jest oba
razy styczny zewnetrznie, punkty stycznosci leza na
prostej przechodzacej przez punkt przeciecia zewnetrznych
stycznych. Nie bedziemy rysowali zreszta tych
stycznych. Spójrzmy na rysunek.
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