
A i B leza na prostej.

Wizualizacja Matematyki

EPSILON dziekuje Zbigniewowi Marciniakowi za
inspiracje dzialu "Wizualizacja Matematyki"

Krzysztof CIESIELSKI, Zdzislaw POGODA

W zbiorze zadan z analizy matematycznej pod redakcja
B. Demidowicza twierdzenie figuruje jako "regula
l' Hospitala-B ernoulliego"

Proste sie przecin aja.

Prowadzimy prosta przezA.

Przy wielu rezultatach matematycznych figuruje dzis
nazwisko Bernoulli. We wszystkich jednak przypadkach
dotyczy ono starszego z braci, Jacoba. Johann natomiast
mial wyjatkowego pechaj jego wyniki (a bylo ich
niemalo) przypisano, wprowadzajac nazewnictwo,
innym matematykom, lub pozostawiono bez nazwy.
W szczególnosci, wracajac do twierdzenia ulatwiajacego
badanie symboli nieoznaczonych, powinnismy chyba
dzis mówic: "regula Bernoulliego-de l'Hospitala",
ale przyzwyczajenia bardzo trudno przelamac.
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Historia reguly de l'Hospitala
Ostatni numerEPSILONA niemal w calosci poswiecony
byl regule de l'Hospitala. Chylac czola przed sila tego
twierdzenia, protestowalismy przeciwko jego niewlasciwemu
oraz przesadnemu stosowaniu. Dzis jeszcze raz zajmiemy
sie ta regula, ale w nieco innym aspekcie.

Markiz Guillaume Fran<;ois Antoine de l'Hospital
uznany jest za autora pierwszego wydrukowanego
podrecznika rachunku rózniczkowego. Ksiazka ta ukazala
sie w 1696 roku pod tytulemAnalyst! des infiniment petits

(Analiza nieskonczenie malych). Znalazlo sie w niej wiele
waznych i nowych twierdzen, w szczególnosci metoda
obliczania granic pewnych symboli nieoznaczonych, dzis
znana jako regula de l'Hospitala. Czy jednak ten, który
oglosil regule w podreczniku, byl takze jej twórca?

Pretensje do autorstwa twierdzenia zglosil mlodszy
z braci Bernoullich, Johann. Powolywal sie on na
swój list do de l'Hospitala z 1694 roku; tam Bernoulli
udzielil odpowiedzi na pytanie, jak mozna postepowac
w sytuacji, gdy przy obliczaniu granicy pojawia sie symbol
nieoznaczony typu ~.

Przyjrzyjmy sie tej historii blizej. Johann Bernoulli pelnil
role prywatnego wykladowcy i nauczyciela matematyki
markiza de l'Hospitala. W zamian za prywatne
lekcje - wyklady z rachunku rózniczkowego (pierwsze
w historii) otrzymywal stala, dosc pokazna, pensje.
Podobno wynagrodzenie mialo byc jeszcze wyzsze, gdy
Bernoulli zdecydowal sie na pew e doaatiowe warunki:
kopie wykladów nie mialy . c nikomu udostepniane
- z wyjatkiem, oczywiscie, de l'Hospitala, a zwiazane
z przygotowywaniem wykladów nowe przemyslenia
i twierdzenia mialy byc przekazywane równiez tylko
de l'Hospitalowij ponadto Bernoulli byl zobowiazany do
rozwiazywania problemów stawianych przez "ucznia"
i, naturalnie, do zachowania rozwiazan w tajemnicy.
Cicha umowa utrzymala sie do momentu ukazania
sie Analizy nieskonczenie malych. Wtedy to Bernoulli
postanowil dochodzic swoich praw do wielu rezultatów
umieszczonych w ksiazce. Sam, w listach do Leibniza
pisal, iz de l'Hospital jest autorem zaledwie kilku stron
podrecznika, reszta to wyklady, które przekazal markizowi
takze na pismie. Bardziej zdecydowanie o uznanie
swego autorstwa Bernoulli zaczal sie ubiegac po smierci
de l'Hospitala.

Dodajmy, ze Johann Bernoulli mial dosc trudny charakterj
znane sa jego sprzeczki i nieporozumienia z bratem
Jacobem i synem Danielem, Newtonem i cala szkola
angielska···
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