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Ponumer~my dziewiec wierzcholków sympleksu jednostkowego
w R s liczbami od l do 9. Funkcja nasn kazdemu punktowi
plaszczyzny przyporzadkow~e wierzcholek sympleksu, który
jest oznaczony tym samym numerem, co kwadrat, do którego
badany punkt naleiy. Oznacn to, ie jezeli punkty leza
w kwadratach o róznych numera.:h, to ich obrazy sa odlegle
o jeden. W 8Zczególnollci zatem funkcja przeprowadza w r6ine
wierzcholki punkty odlegle o jeden (jako elementy kwadratów
z róznymi numerami), czyli odleglollci takich punktów nie
zmienia. Nie jest ona jednak izometria (wystarczy rozwazyc dwa
rózne punkty z t.ego samego kwadratu).

Podobnie mozna skonstruowac funkcje zR2 do R6 o tej samej
wlasnollci (zamiast kwadratów nalezy plaszczyzne podzielic
na szellciokaty foremne). Takie przeksztalcenie jest, oczywiscie,
takze przykladem rozstrzygajacym problem dla wszystkichRn
przy n > 6, bo dla k < n mozna R" traktowac jako podzbiór Rn
(po dopisaniu zer na kolicowych wspólrzednych).

Wr6cmy jednak do wyjlIciowego pytania. Co sie dzieje, gdy
funkcja prowadzi zR2 nie w Ra, niew R6, ale w znakomicie
znana przestrzenR3'{ Pozostaly ponadto przypadkiR' i R 6.

Brzmi to moze zaskak~aco, ale odpowiedz na te pytania do tej
pory nie jest znana.

2 Nie zmieniajac odleglosci jeden
JellU odwzorowanie plaszczyzny w plaszczyzne przeksztalca
punkty odlegle o jedenw punkty odlegle o jeden, to musi
byc ono izometria (por.EPSILON nr 1). Przychodzi na
mylfi pytanie: co sie dzieje, gdy funkcja o tej wlasnollci
prowadzi z plaszczyzny nie w plaszczyzne, lecz)IV przestrzen
tr6jwymiarowa?

Okaz~e sie, ze znacznie latwiej jest odpowiedziec na
analogiczne pytanie, gdy przeksztalcenie pro., ..adzi z plaszczyzny
)IVprzestrzen o wymiarze nieco wiekszym nii trzy. Co to
znaczy? Wiemy, ze prosta mozna utozsamic ze zbiorem liczb
rzeczywistych (R), plaszczyzne ze zbiorem par liczbowych(R2),
przestrzeli ze zbiorem trójek (R3). Naturalne jest, ze dla
dowolnego naturalnego n mozemy ro&waiac przestrzenRn.
Np. katdy element RS jest "ósemka" liczb rzeczywistych
(Z1"" ,za). Symbole Rll czy RIDDl wygl~ac moga dla
niektórych odstrasz~ aco, nie naleiy sie jednak przeraiac.
Tu watna bedzie jedynie pewna wlasnollc.

Na prostej znajdziemy bez trudu dwa punkty odlegle o 1
(konce odcinka), na plaszczyinie trzy punkty, takie, ze kaide
dwa z nich sa odlegle o jeden (wierzcholki odpowiedniego
tr6jkata równobocznego), w przestrzeni zas - cztery punkty
(wierzcholki czworalcianu foremnego) o tej wlasnollci. Nie jest
wiec zaskoczeniem informacja, ze w Rn istniejen + 1
punktów, II których kaide dwa sa odlegle o jeden. Takie punkty
uczenie nazywa sie wierzcholkamin- wymiarowego sympleksu
jednOlltkowego.

Pokaiemy, 'te istnieje przeksztalcenie plasuzyzny w RS nie
bedace izometria, odwzorow~ace punkty odlegle u jeden na
punkty równiei odlegle o jeden. Podzielmy plaszczyzne na

kwadraty o boku :il- i ponumer~my je tak, jak na rysunku.
Do kaidego kwadratu
dolaczmy lewy dolny
wierzcholek i dwa boki

stykajace sie w tym
JlVierr;cholku(bez drugich

/konców). Latwo sprawdzic,
ze jezeli dwa punkty sa
odlegle o jeden, to leza
w kwadratach oznaczonych
róznymi numerami.

(z wykladu dla studentów matematyki)

Beniowski - student matematyki
(pocz~tek poematu)

"Za panowania króla Stanislawa .•.•
Tak to przed laty zaczynal Slowacki.
Gdziez sie podziala dzis dawna oktawa?
Zgin~l poezji duch w narodzie lackim.
Wskrzesic go bedzie to nielatwa sprawa.
Ale sie znalazl posród braci zackiej
Jeden, co w twarde tej oktawy ryzy
Ujmie podstawy trudne analizy.

A wiec do dziela. Rzucone juz kosci.
Tak wiec z pocz~tku wprowadzimy smialo
Wazne pojecie (pierwotne) mnogosci,
Które, jak stwierdzic by tu nalezalo,
Jest równowazne pojeciu wlasnosci.
A gdyby bylo nam tego za malo,
To w jeszcze inne uj~wszy to slowa
Mnogosc, rzec mozna, to forma zdaniowa.

Zbiór - to istotne. Nie ma jednak racji
(W tym chyba kazdy dzis zgodzi sie ze mna)
Kto lekcewazy pojecie relacji.
Relacja moze byc na przyklad peln~,
Lub (co nastapi w. dalszym ciagu akcji)
Ze zbioru tworzyc strukture zupelna.
Odpowiem, owym nim sie zajme tworem
Czym jest relacja? Par pewnych jest zbiorem.

Galeria Jednego Cytatu

Slo - Slo

Nota bibliograficzna
Wtajemniczeni twierdza, ze pod pseudonimem Slo - Slo
ukryla sie sp6lka: Juliusz Slowacki - Wojciech Slomczyrtski.
Podobno jeden z autor6w byl swego udzialu nidwiadomy. Utw6r
BenioVl,1ci- ,t.d~nt matematyki (o ile wiadomo, nie dokortczony)
powsta! w roku 1979.

"Ogólnie rzecz biorac, podrozmaitolIci w sensie immersji moga
byc obrzydliwe"
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