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W pierwszych czterech tegorocznych EPSILONACH

umiescilismy rysunki (cztery sposród prawie dwustu) z ksiazki
K. Ciesielskiego i Z. Pogody Bezmiar matematycznej wyobrazni

wraz z adnotacja, ze na poczatku 1994 roku (czyli wlasnie

w czasie, gdy odpowiednie Delty sie ukazywaly) ksiazka bedzie

do nabycia w ksiegarniach. Naplynely do nas reklamacje

Czytelników, ze w ksiegarniach o takiej ksiazce nie slyszano.

I to prawda - jestesmy winni przeprosiny, ale to nie nasza

wina. Wiec male wyjasnienia.

Krzysztof CIESIELSKI

Odleglosci

Trzy wierzcholki trójkata równoramiennego, ale nie

równobocznego, maja te wlasnosc, ze jesli rozwazymy

odleglosci miedzy nimi, to jedna wartosc jest przyjeta raz,

a druga dwa razy. Podobnie banalna jest inna obserwacja:

gdy do tych wierzcholków dolaczymy srodek okregu

opisanego na trójkacie, to wsród wzajemnych odleglosci

jedna jest przyjmowana raz, druga dwa razy, trzecia trzy

- chyba ze akurat ktos pechowo wybral trójkat, w którym

miara kata miedzy równymi ramionami wynosi 30° (czemu

wtedy jest inaczej?). Te prosciutkie fakty prowadza jednak

do oryginalnego uogólnienia ...

Zauwazmy: jezeli mamy na plaszczyznie n punktów,

to po polaczeniu ich w pary otrzymamy (;)

ukladów dwupunktowych - i tym samym tyle tez

mozliwych teoretycznie odleglosci. Ale przeciez

niektóre odleglosci moga sie powtórzyc ... Wiemy,

ze (;) = 1 + 2 + ... + (n - 1) - to juz szybko prowadzi
do pytania o naturalne uogólnienie naszych poczatkowych

obserwacji. Czy mozna umiescic na plaszczyznie

n punktów tak, by przyjmowanych odleglosci miedzy nimi

bylo dokladnie n-l, przy czym jedna osiagnieta raz,

druga dwa razy ... (n - l)-sza n-l razy?

Znalezienie takiej konfiguracji nie jest specjalnie trudne.

Wystarczy tak polozyc n punktów na jednej prostej,

by dwa sasiednie byly zawsze w tej samej odleglosci.

Wobec tego utrudnijmy sobie zadanie, wyrzucajac

specyficzne przypadki. Zalózmy zatem, ze wsród

n punktów zadne trzy nie sa wspólliniowe i zadne cztery

nie leza na jednym okregu (skad ten drugi warunek?).

Dla n równego 3 i 4 zadanie jest niezwykle proste - wlasnie

je rozwiazalismy. Ale juz dla n równego 5 troche trudniej

wskazac odpowiednie punkty.

Ogólny problem wcale nie jest taki stary. Postawil go

w roku 1982 znakomity matematyk, Paul Erdos. Ale,

Ksiazka Bezmiar matematycznej wyobrazni byla w planie

wydawniczym na 1993 rok (zlozona zostala w wydawnictwie

w styczniu 1991 roku, ale nie byly to wspomnienia sekretarza

KW PZPR pt. Nie kradJem wiecej niz inni czy cos w tym

rodzaju, wiec musiala swoje odczekac). Przewiduj ac pewien

poslizg, sadzilismy, ze do ksiegarni. dotrze na poczatku

roku 1994. Niestety - opóznienie okazalo sie istotnie wieksze,

a EPSILONY przygotowywane sa do druku z kilkumiesiecznym

wyprzedzeniem, nie moglismy wiec notki zmienic. Zgodnie

z obecnymi (wiosna 1994) informacjami z Wydawnictwa,

ma ona byc w ksiegarniach jesienia 1994 roku - mniej wiecej

wtedy, gdy ukaze sie ten, 10/1994 numer Delty. Mamy

nadzieje, ze tym razem okaze sie to prawda. A ksiazke

(konsekwentnie) goraco polecamy.

(A.P.)

Rysunek z ksiazki Bezmiar matematycznej wyobrazni

co ciekawe - jeszcze niedawno zagadka nie byla rozwiazana

i nic nam nie wiadomo o tym, aby ja ktos ostatnio

rozstrzygnal.

Do roku 1991 znano konstrukcje odpowiedniego ukladu

punktów dla n równych 3, 4, 5, 6, 7, 8. Juz dla liczby

dziewiec nie wiadomo bylo, co z tym fantem zrobic. Erdos

oferowal nagrody! Za dowód nieistnienia takiego ukladu

w ogólnym przypadku oferowal 50 dolarów, za konstrukcje

dla dowolnego n natomiast 500 dolarów. Erdos byl

przekonany, iz istnieje takie k, ze dla n > k problem nie

ma rozwiazania.

Oto odpowiedz dla n równego 8, podana przez Ilone

Palasti w 1989 roku. Owe punkty (zapisane we

wspólrzednych kartezjanskich) to: (0,2), (y3, 7), (2y3, O),
(2y3, 4), (3y3, 7), (3y3, 9), (4y3, O), (5y3, 5). Kazdy

moze we wlasnym zakresie sprawdzic, ze odleglosci 2,

2y19, 2y'2i, 2y3, 4, 2..;7 i 2v'13 sa przyjmowane

odpowiednia liczbe razy.

A poza tym mozna rozwazac analogiczny problem

w przestrzeni trójwymiarowej, chyba równiez wciaz

otwarty.
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