teraz k > 7 bedzie dowolnie ustalona liczba nieparzysta. Na mocy wzmocnionej
hipotezy Goldbacha (kazda liczba wigksza od 6 jest suma dwdch réznych liczb
pierwszych) istnieja takie rézne liczby pierwsze p i g, ze k + 1 = p + ¢. Przyjmijmy
x = pq. Wtedy z spelnia réwnanie (3), gdyz

z—px)=pg—elpg) =pg—p—-1(g-1)=p+q—1=Fk
To pokazuje hipotetyczna rozwiazalno$¢ réwnania (3) dla kazdego nieparzystego
k>1.

Okazuje sie, ze réwnanie (3) moze nie mieé¢ rozwiazania dla k > 0 parzystych.
Najmniejszymi takimi k sa: 10, 26, 34, 50, 52, 58, 86, 100. W 1995 roku Jerzy
Browkin i Andrzej Schinzel udowodnili nastepujacy fakt:
réwnanie

x — @(z) = 2" - 509203
nie ma rozwiagzan dla kazdego naturalnego n > 1.
Na koniec kilka zadan dla Czytelnika.

Zadanie 1. Rozwiazaé¢ réwnania
(a) p(z) =1, (b) p(z) =2, (c) p(x) =4.
Zadanie 2. Wykazaé, ze rOwnanie
z—o(r)=2" (meN,m2>2)
ma co najmniej jedno rozwiazanie.
Zadanie 3. Rozwazamy réwnanie

gdzie p jest dana liczba pierwsza. Wykazaé, ze réwnanie (x):

(a) ma co najmniej jedno rozwiazanie,
(b) ma skoriczona liczbe rozwiazan,
(¢) moze mie¢ dowolnie wiele rozwiazan (w zaleznosci od p).

Przygotowal Eukasz BOZYK

M 1615. Udowodnié, ze dla dowolnych liczb naturalnych n,m liczba rozwiazan
nieréwnosci |x1| + |z2| + ... + || < m w liczbach calkowitych jest réwna liczbie
rozwiazan nieréwnosci |z1| + |z2| + ... + |zm| < n w liczbach calkowitych.
Rozwiagzanie na str. 6

M 1616. Udowodnié, ze nie istnieja takie liczby catkowite x,y, ze 4oy —x — y
jest kwadratem liczby catkowitej.
Rozwiazanie na str. 9

M 1617. Niech P bedzie wielomianem o wspélczynnikach wymiernych, ktory
przyjmuje warto$ci niewymierne dla niewymiernych argumentéw. Wykazaé, ze
stopienn P wynosi 1.

Rozwiazanie na str. 9

Przygotowal Andrzej MAJHOFER

F 985. Piaszczyste brzegi mérz to zwykle miejsca, gdzie dno morskie powoli
opada z odlegtoscia od krawedzi plazy. Dlaczego w takich miejscach grzbiety
fal dobiegajacych do brzegu sa do tego brzegu réwnolegle, niezaleznie od ich
kierunku na glebokiej wodzie?

Rozwigzanie na str. 11

F 986. Jaki jest stosunek $rednich gestosci Stonica pg i Ziemi pz, jezeli
wiadomo, ze rok trwa okolo T' = 365 dni, przyspieszenie ziemskie g = 10m/ s2,
promien Ziemi R = 6,4 - 10° m, a rozmiary katowe Storica obserwowanego z Ziemi
wynosza 6 = 0,5°7

Rozwiazanie na str. 11
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