Jezeli to prawda, to kazdy graf planarny mozna tak
pokolorowaé czterema kolorami, ze wedrujac wzdluz
dowolnej Sciezki, by¢ moze natrafimy na 2024 identyczne
segmenty z rzedu, ale na pewno nie na 2025. Jest

to nieco tagodniejsza wersja hipotezy z roku 2000,
ktéra postulowala silniejsza nier6wnosé magee(G) < 4.
W przysztym roku, a takze prawdopodobnie w wielu
kolejnych latach, ulegnie ona kolejnym ostabieniom.
Obecnie nie wiadomo nawet, czy ma szanse by¢
kiedykolwiek prawdziwa, to znaczy, czy nieréwnosé
7x(G) < 4 moze zachodzié¢, przy pewnym skoriczonym k,
dla wszystkich graféw planarnych G. By¢ moze liczba 4

at Otwarty 3°: Nonszalanckie stowotwdrstwo

w tej nieréwnodci jest zbyt mata, wiadomo jednak, ze nie
mozna jej juz obnizy¢, istnieja bowiem grafy planarne,
w ktorych pojawiaja sie dowolnie dlugie jednobarwne
$ciezki przy dowolnych kolorowaniach trzema kolorami.
Jezeli cztery kolory nie wystarcza do unikniecia repetycji
o dowolnie duzej krotnosci na grafach planarnych, to
moze trzeba uzy¢ w tym celu pieciu, szesciu, trzynastu
albo szedciuset szesédziesieciu szedciu koloréw. . .7 Dla
pewnej liczby r < 768 hipoteza musi by¢ prawdziwa przy
by¢ moze gigantycznym, ale skoriczonym k. Chcialoby sie
pozna¢ najmniejsze takie r, a zaraz potem najmniejsze
takie k, chociaz wlasciwie nie wiadomo po co. ..

Skonczony ciag elementéw danego zbioru ¥ nazywamy stowem nad
alfabetem ¥. O ile nie prowadzi to do niejednoznacznosci, stowo zapisujemy jako
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konkatenacje elementéw zbioru ¥. Na przyklad stowo (s, ,0,w, 0) nad alfabetem
Y = {%,0,s,w} mozna zapisaé jako stowo.

Rozszerzeniem stowa PS jest stowo PxS, gdzie x jest litera (kazde ze stéw P, S
moze by¢ stowem pustym). Przykladowym rozszerzeniem stowa bak jest bark,
a rozszerzeniem stowa bark jest barek.

Niech X bedzie stowem niepustym. Stowo postaci XX (np. kuskus) nazywamy
kwadratem. Méwimy, ze stowo PXXS zawiera kwadrat XX, natomiast stowem
bezkwadratowym jest takie, ktére nie zawiera zadnego kwadratu. Zatem

matematyka jest stowem bezkwadratowym, a filologia nim nie jest (zawiera

kwadrat lolo).

Dany jest alfabet ¥ (zakladamy, ze jest uporzqadkowany, czyli litery maja —

jak to w alfabecie — pewna kolejnosé¢). Rozwazmy nastepujaca procedure
nonszalanckg: Zaczynamy od stowa pustego Wy = €. W n-tym kroku procedury
tworzymy rozszerzenie W,, poprzedniego stowa W,,_; w nastepujacy sposob: na
koncu stowa W, _; wstawiamy mozliwie najmniejsza litere x taka, ze otrzymane
stowo W,, = W,,_1x jest bezkwadratowe. Jezeli nie jest to mozliwe, to probujemy
wstawiC jak najmniejsza litere tuz przed ostatnia litera naszego stowa. Jezeli to
tez jest niemozliwe, to probujemy wstawi¢ jak najmniejsza litere przed ostatnimi
dwiema literami itd. Reasumujac, w kazdym kroku staramy sie najdalej, jak
tylko mozna, wstawi¢ jak najmniejszg litere, by uzyskaé stowo bezkwadratowe.

Zauwazmy, ze nad alfabetem {a, b} procedura konczy sie szybko:

€ — a — ab — aba.

Kazde rozszerzenie stowa aba zawiera kwadrat, wiec nie sposéb otrzymac

kolejnego rozszerzenia.

Co sie stanie, gdy zwiekszymy alfabet? Dla alfabetu ternarnego {a,b,c}
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poczatkowych kilka stow to
€ - a — ab — aba — abac — abaca — abacab — abacaba —
— abacabca — abacabcac — abacabcacb — -

Czy i w tym przypadku procedura dobiega konca po skonczonej liczbie krokéw?
Nie wiadomo. Teoretycznie nie mozna tego wykluczy¢, poniewaz wiemy, ze
nad alfabetem ternarnym istnieje nieskoniczenie wiele stéow, ktorych kazde
rozszerzenie zawiera kwadrat. Obecnie wiemy réwniez, ze nie ma ani jednego
slowa o tej wlasnosci nad alfabetem 17-elementowym (wiec nad takim alfabetem
procedura nonszalancka nigdy sie nie zakonczy).

A czy istnieja stowa, ktérych kazde rozszerzenie zawiera kwadrat w przypadku
alfabetéw mocy od 4 do 167 Jak powyzej — nie wiadomo.



